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suffira en général pour déterminer complètement les valeurs £9 y], '(, ... des variables x, y, 5, .... Mais, dans le cas contraire, on pourra donner à ces mêmes variables des valeurs très rapprochées de £, vj, £, ... qui satisfassent toujours à l'équation dont il s'agit, et pour lesquelles les erreurs er, es, et, .., soient toujours les plus grandes de toutes. Pour obtenir ces nouvelles valeurs, on fera croître <;, Y], Ç, ... de quantités très petites mais indéterminées g, A, k, — Les accroissements correspondants des erreurs er, es, ee, ... seront
t g -f- et h 4- ^ k H- . . . ,
et par hypothèse ils devront tous être égaux entre eux. Cette égalité déterminera quelques-unes des quantités g, h, k, ... en fonction des .autres; et, si l'on élimine les premières de l'un des accroissements dont il s'agit, celles qui resteront après l'élimination seront entièrement arbitraires. Au reste, le résultat sera le même, quel que soit celui des accroissements que l'on considère; et il est aisé de voir que ce résultat ne renfermera pas de terme constant. Par suite, en donnant des signes convenables à celles des quantités g, h, k, ... qui s'y trouvent comprises, on pourra toujours faire en sorte qu'il soit négatif, c'est-à-dire qu'il représente une diminution. Ainsi, dans ce cas, les erreurs en es9 ef, ... pourraient encore diminuer en restant les plus grandes de toutes; et £, Y], 4(, ... ne seraient pas les valeurs de x, y, z, ... qui rendent la plus grande erreur un minimum; ce qui est contre l'hypothèse.
La démonstration précédente aurait lieu pareillement, si, les erreurs en es, ef, ... étant en nombre égal à m -+-1, l'équation multiple
ne suffisait pas pour déterminer les valeurs des variables représentées corrections des éléments que l'on suppose variables, et désignons par Ç, Y), £, ... les valeurs des éléments qui rendent la plus grande erreur positive un minimum. Enfin soient e<, e.29 ..., en les erreurs données en nombre égal à n, et
